FExercice sur les suites numériques. 9‘404/49 W
@ Soit la suite numerique (u,) definie sur N par :u, = 2 et, pour

. 2 1
toutentier natureln,u__, = U, T3+ 1

1. a) Calculer u, u, u, et u,. On pourra en donner des valeurs
approchées a 107* pres.

b) Formuler une conjecture sur le sens de variation de cette suite.

Z. a) Démontrer que pour tout entier natureln,u,_ =n+3.

b) Demontrer que pour tout entier natureln, u__

—u = lIIH +3-u ).
c) En déduire une validation de la conjecture précédent;.

3- On deésigne par (v ) 1a suite définie sur B parv_=u_—n.

a) Démontrer que la suite (v,) est une suite géométrique
de raison =. ;

b) En deduire que pour tout entier naturel n, u, = 2 x [%] + N.

¢) Determiner la limite de la suite (u ).

A.Pour tout entier naturel non nul n, on pose
m
n

5 = ZUk =u, +u + . +u etl = o
k=0

a) Exprimer §_en fonction de n.

b) Déterminer la limite de la suite (T ).

@ On considére la suite de nombres reels (u,) définie sur N par

1 : 1
u,==1u = > et, pour toutentiernatureln,u,  , =u, , — 1 u,.

1. Calculer u_ et en déduire que la suite (u ) n'est ni arithmétique,
ni géométrique.

2.0n définit la suite (v ) en posant, pour tout entier naturel n :
V= Uy — S,

a) Calculer v _.

b) Exprimerv_ en fonction de v .

¢) En déduire que la suite (v,) est géométrique de raison %

d) Exprimer ¥, en fonction de n.

n

- . . a u
3. On définit la suite (w,) en posant, pour tout entier natureln: w_= >

i

a) Calculer w_.

b) En utilisant l'égalité u_ =v_+ S U, exprimer w,, en fonction de u,

etdev .
c) En déduire que pourtoutnde M, w__ =w,_+ 2.

d) Exprimer w_en fonction de n.

2n-—-1
4. Montrer que pour tout entier naturel n, u, = o

5. Pour tout entier naturel n, on pose : § = DU =u +Uu + .. +U_.
k-D

n

. . 2n +
Démontrer par récurrence que pourtout nde M :§ = 2 — 3
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